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自然数 nと整数 aに対し, aを含む (aが代表する)Zの剰余類
{
x ∈ Z

∣∣ x ≡ a (mod n)
}

を記号R(a)で表し, nを法とする Zの剰余類環を Z/nZで表す.

1 (1) Z/6Zと (2) Z/7Z の積に関する演算表をそれぞれ計算せよ.
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2 Z/31Zの次の剰余類の代表元 xを 0 ≤ x < 31の範囲で求めよ.

(1) R(100) (2) R(−25) (3) R(−300)

3 次を計算せよ.

(1) 314159× 271828 mod 11

(2) 361000 mod 7

(3) 28 mod 17

(4) 2100 mod 17

(5) 1010000 mod 13 (ヒント: 1001 = 7× 11× 13)

(6) 1010000 mod 101 (ヒント: 9999 = 9× 11× 101)

(7) 1010000 mod 73 (ヒント: 10001 = 73× 137)

4 自然数 nと整数 a, bに対し, 次が同値であることを示せ.

(1) b ≡ a (mod n).

(2) b ∈ R(a).

(3) R(b) = R(a)

1解答：

1 (1)





0 0 0 0 0 0
0 1 2 3 4 5
0 2 4 0 2 4
0 3 0 3 0 3
0 4 2 0 4 2
0 5 4 3 2 1




(2)





0 0 0 0 0 0 0
0 1 2 3 4 5 6
0 2 4 6 1 3 5
0 3 6 2 5 1 4
0 4 1 5 2 6 3
0 5 3 1 6 4 2
0 6 5 4 3 2 1





2 (1) 7 (2) 6 (3) 10

3 (1) 4 (2) 1 (3) 1 (4) 16 (5) 3 (6) 1 (7) 1

4 略

1※この講義に関する情報はホームページを参照. http://fuji.ss.u-tokai.ac.jp/nasu/2020/alg0.html


